المستوى: الثالثة ثانوي. 202 0 
الشعب: ع .التجريبية, رياضياتء تقني رياضي. تلاميذ الاستاذ عبعوب محمد : )01همطعع22 


الشسسئكسلئلة 4ه2)©) 
المتتائيات العددية 


6 المعرفة كما يلي : 1 - لظ و 1 ح ولا 
#ومتجؤاق (0,77) ٠‏ المستقيم (4) الذي معادلته مر - برو المنحني (0)الممثل للدالة 


ج- ١‏ 35 أن (ربلة) متقاربة 0 و أ 1 نهابة 0 
التمرين 02 : 


0 0 : 15 2 
(,رنة) متتالية حسابية حدها الآول 171 و ة: 


14 - و17 +20 
2 عين الحدود و17 ثم تآ و ج17 و أساس المتتالية . 


. عبر بدلالة 7 عن المجموع 2ه + ... + ونه + 1نة - ررى 
. عين العدد 7 بحيث يكون : 40 حت ,رى 


التمرين 03 : 


(,بئة)متتالية حسابية متناقصة حدها الأول م/ه و أساسها 7 علما أن 
5- ح يله + وله + ولا و 5- حت يلآ »ا ولا »ا ولآ 


1. احسب الحد ويه ثم استنتج ,7 و الحد الأول ول . 
2. عين الحد العام ,,,ه بدلالة 7 ثم احسب المجموع ,ريه + ..١‏ + بيه + ولة - برى 


التمرين 04 : 
*برع,,(ررلة) متتالية هندسية حدودها موجبة بحيث : 1 ح ,مه و 20 ح وه + ولا 


1- أوجد أساس هذه المتتالية و حدد اتجاه تغير ها و تقاربها 
2- احسب بدلالة 7 المجموعين  :‏ ريه + 0.. + ولة + يله 2ح ,6 و عير + ...ل كه + و + قلا - ررى 
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التمرين 05 : 
1. برعم( ببئة) متتالية حسابية متناقصة حدها الأول م/ه و أساسها 7 . 


4 - و + ا 


أ- عين ريه و 7 علما أن 
ند _ 2-0 15د قز عد له 


00 إبلة بدلالة 11 ثم احسب المجموع : بولا ...له 11 + 0 - ررد 
الههتالية برع ,,( برنة) المعرفة كما يلي : 14-37 ح ,رنة 
" م . رم متتالية هندسية يطلب تعيين أساسها 


0 7 +2 ل روه ل ون ا 1 و الجداء 1 ... .170.171.172 ع 1 
ج - احسب ويه ي«7ا يذل بهذا 
التمرين 06 : 
لاد 5 1+ يرلا 3 2 0لا 


١‏ (0) الذي معادلته عر ح مر و المنحني (7) الممثل للدالة 
7 المسرفة على ب : 22+2 0/190 ا 
ب- باستعمال الرسم السابق مثل على 3 سل الحدود : ولا رلا ولا جلا ف يلآ 


ج- ضع ابه ينا حول اتجاه تغير المتتالية (ررله) أو 
2أ- برهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي 12 : 
ب- تحقق أن (بريه) متزايدة 


ج- هل (,رمه) متقاربة ؟ برر إجابتك. 
3. نضع من أجل كل عدد طبيعي 71 : 6 - إراة > إرنة 

أ- أثبت أن (,1) متتالية هندسية يطلب تعيين أساسها و حدها الأول . 

ب- أكتب عبارة ,ره بدلالة 7 ثم استنتج ,رلا مه+ميبت11] 
التمرين 07 : 
نعتبر المتتالية العددية برع,,(,ره) المعرفة كما يلي : 3 ح ملة 

ف ' ب4- ررلة5 

1. بين أنه من أجل كل عدد طبيعي 72 » 2 < ,ربلا 2 د يويرن 


2. ادرس رتابة المتتالية ادع( بلة) و استنتج أن اعم (ربلة) متقاربة و احسب رلا 1112 


ب“ 0000 8 1 
3 لتكن (,,) المتتالية المعرفة على ١١|‏ كمايلي : حك ح ,رما 
أ- بين أن المتتالية (,ه) حسابية حدد أساسها و حدها الأول 


ب- احسب نهاية المتتالية (,بله) بطريقة أخرى . 
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التمرين 08 : 

ا 5 1 2 
1/ نعرف(ررلة) بالعبارة 1 ح- ملا :و 0 كا 3 ح- 1 بررلا 

2 1 5 - 

تكن / الدالة الممثلة بالعبارة - --م2 ح- 
لتكن / بالعبارة : 2 - وج - (ه)6/ 
1. باستعمال 1 ح مز : 2) مثل على محور الفواصل الحدود جلا ولا ولا و يلآ 
9 أعظيوشينا حول اتجاه تغير و تقارب المتتالية (,,له) 


5. احسب برلا م ب 2ن وا 
التمرين 09 : 


(,رلة) متتالية معرفة على لا ب : 3ج خ , 


1. بين أن المتتالية (,رمه) هندسية » عين أساسها و ادها 


2. استنتج ,رما ثم ( ربلهة) 2[ بدلالة 7 . 
3. أ ماهي نهاية المتتالية (رن1) 


ب- استنتج أن المتتالية (ربلة) متقاربة نحو 62 
التمرين 10 : 
1_ 0 
مو ل ل ا ل 2 0 
(ربلة) متتالية عدديه معرفهة ب 1 


5 > 1 بيرلا 
71 


. احسب الحدود : بيه » و/ة و و/ة و ضع تخمينا حول اتجاه التغير (ررلا) 

. أثبت أنه لكل عدد طبيعي 7 فإن : 1 > ربلة 

. ادرس اتجاه تغير المتتالية (,,/ه) . بين أن (,,ئه) متقاربة و احسب نهايتها . 

. نعتبر المتتالية (,رته) المعرفة ب : 
أ- احسب الحدود : 170 » ,ث1 و 172 
ب-برهن أن المتتالية (,,ه) حسابية يطلب تعيين أساسها . 


52 1 
م-1 722 


ج- أحسب ,ره ثم بره بدلالة 7 » استنتج من جديد نهاية المتتالية (,رله) 


. احسب المجموع ريه + ... + رتو + ون حت برى و برع الجداء : يبلا. ... يلا.ملة - 151 
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التمرين 11 : 

لتكن (,,,ة) متتالية معرفة على || كما يلي : 1 > م/ و من أجل كل عدد طبيعي :7 
5 - رربو - +ببلة و (برنة) المعرفة من اجل كل عدد طبيعي 7 : 4 + ررلة > برثة 
1. بين أن (,رنة) متتالية هندسية يطلب تعيين أساسها و حدها الأول. 
7-8 من 7 


15ر17 


اد العددية ا على ١[‏ كما يلي : )1 -ٍ-ِ 


التمرين 12 : (١‏ 90 
في الشكل المقابل نعتبر الدالة 0 


4.6 23 
المجال [0,1] بالعبارة ال 1 
و(0) المستقيم الذي معادلته 12-3 1 
1 .(بريه) هي المتتالية العددية المعرفة على 7/ 


عدد طبيعي 7 حيث (ررله) / - )جربلا 


التمقي 
ب. ضع تخمينا حول اتجاه تغير المتتالية (,,/ة )و تقاربها 
2 أ. اثبت ان ثم متزايدة على المجال [0,1]. 
ب. برهن بالتراجع من اجل كل عدد طبيعي 7 : 1 > ,بلة > 0. 
ج. ادرس اتجاه تغير المتتالية (رلة ). 
3. لتكن المتتالية (,10) المعرفة على |( كما يلي لك ح ,ربا 
أ. برهن أن (,,ة) متتالية هندسية واساسها 2 يطلب حساب حدها الاولمتة 
ب. أحسب نهاية ( يرنه) 
التمرين 13 : 
1) نعتبر المتتالية العددية (,,/:) المعرفة على (١|‏ بحدها العام : ”-62 ح ,,/ة 
1. بين أن (,رب)متتالية هندسية يطلب تعيين أساسها وحدها الاول. 
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0 أعد الرسم على ورقة 3 الاجابة ثم مثل الحدودمي» ولا» ولا» 0 ميلاتويل. دون 


52 75 اخطرط” 








2. احسب ررلة مه +.,,11121. وماذا تستنتج ؟ 

3. احسب بدلالة 7 المجموع ,,بى حيث: ,نو + ٠.١0‏ + ريه + وله ح ررى 

1]) نعتبر المتتالية (,ة) المعرفة من اجل كل عدد طبيعي 72 : (,رلة) 12 - ,رنآ. 
1. عبر عن ,1 بدلالة 70 ثم استنتج نوع المتتالية (يرنة). 

9 3 بدلالة 7 العدد,م حيث : (ررلة ؟ ... كا يلآ > يلة »ا 1201/0 - ررز 


يريا 'مجموعة قيم العدد الطبيعي 7 بحيث :2 0 < 4712 + يرظ. 


ككللب كهنية الناسها هذه الأول 


2. ادرس اتجاه تغير المتتالية (ررلة) 


3. أ. برهن من اجل كل عدد طبيعي 11 : 


ب. بين انه من اجل كل عدد طبيعي :1 : 5 
استنتج يرلا مو +جيرتتطذ] 
التمرين 15 : 1 
لتكن المتتالية (,,/:) المعرفة بحدها الأول 1 - مه و من أجل كل .. 


عدد طبيعي 2  :‏ 3 + 21/7 /ن. > 1+يرلا 
1. ليكن المنحنى البيانى على المجال 00+ :2 | كمايلى 
3 +1/2 - )85 و(,©) تمثيلها البيانى و(8) 
المستقيم الذي معادلته مرح بر 
أ. مثل الحدودوي» رلهء وله» ور على البيان 


ب. ضع تخمينا حول اتجاه تغير المتتالية (,رله )و تقاربها. 


























2. برهن بالتراجع من اجل كل عدد طبيعي 1: 3 > ,بلة > 0 
3. ادرس اتجاه تغير المتتالية (ربنه ). 


انك أن المتكالية (ربلة ) متقاربة ثم احسب ورلا من ++ ي,11111. 
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التمرين 16 : 
لتكن المتتالية (,ر/ة) المعرفة بحدها الأول 5 ح مه و من أجل كل 


عدد طبيعي 7  :‏ 3 - إرلا/, + 3 > 1بيرلة 
1 #بر هنيالتراجع من اجل كل عدد طبيعي 2:1 4 > ربلا > 3. 


2- ربل 2+7 ربل - 


3- رالا + 3- ره / ح يبلة - 1ريرلة استنتج ان( ,ه) متزايدة . 


اكتب ررم بدلالة 0د ثم ريداق 


التمرين 17 : 
بن التتعالية العدديةمعرقة ني +1 257 


1.احسب الحدود ا وولة و ولة . 5 
2. اثبت أنه من أجل كل عدد طبيعي 7 : 0 < 0000 
3. بين أن المتتالية (,ريه) متناقصة .هل هي متقاربة؟ علل. 
4. نضع من اجل كل عدد طبيعي 72 : (ببلة + 301 ح إرنا. 
أ. أثبت أن (,ه) متتالية هندسية يطلب تعيين أساسها وحدها الأولا. 


ب. أكتب ,رنة و بره بدلالة7 ثم أحسب ررلة مو ++ ,,1تكأ!. 


ج. بين أنه من اجل كل من | : (3 صا+ 2 + -)(1 + 0) ح ,ما صا+. .+ ينا ملظ 
التمرين 18 : [ 
المستوي المنسوب إلى معلم متعامد و متجانس (0,1,7) 


4+1 
2+1 


1) ثم دالة معرفة على المجال ]60+ ,0] بالعبارة : 
1.عين اتجاه تغير الدالة ثم على المجال ]00+ ,0]. 
2 ادرس وضعية (م0)) بالنسبة للمستقيم((1) ذي المعادلة :د ح /[. 
3. مثل(م)) و(72) على المجال [0,6]. 
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- ()/ و (م©) منحناها البياني . 








[1)نعتبر المتتاليتين(,,1ة) و(,نا) المعرفتين على ل( كما يلين ر ,)م س2 ورا و رام ل ا 


١ :‏ 
(ييلهة) ر حت سبلت (ررتا) كر ح- وبيرنا 
1 ) انيع على حافل محور الفواصل الحدود : ملا» رلا ولاآ» ولا و 1731721716170 دون حسابها. 
ب) خمن اتجاه تغير وتقارب كل من المتتاليتين (ررلة) و(ية). 


1 د :13 3 
ن أجل كل2, من!١!|‏ : :0 > ررلة >> 2 و 5 > ينه > بن حيث ثلاث - بم 


/ 352 506 ول + و21 + 0 


أ- احسب ر17» و17 . 
د لتكن النتتالوة ر( ووه الفغرقة مق أجل كل بعد ريعي يبراي 27 
- برهن أن (,,ندا) متتالية هندسية . 
-عبر عن ,ناا بدلالة 7 ثم استنتج ,رب بدلالة 11 
التمرين 20 : 
1) لتكن (,رنه) متتالية معرفة كما يلي 
-عين س٠‏ حتى تكون (,) ثابتة 


[)تضيع #4احان 
1.ا حسب 1727 ٠»‏ 172 و 17 


2 نعرف (,1) كما يلي : 3 - ,رما ح ربلة 
أ- أثبت أن (,ريه) متتالية هندسية يطلب تعيين أساسها و حدها الأول 


ب- اكتب ,ريه و بره بدلالة 71 
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ج- احسب المجموع : ,بيه + +٠00‏ ريه + ويه ح برك بدلالة 11 
د احسب المجموع : 27و + ... + ربو + ومو ح ,"5 بدلالة 1 
ه احسب المجموع : برن''ك + ... + و43 + 4211 + ررني4 + مره ح ,0 بدلالة 7 


و- احسب الجداء : ررلا.... ولا.رلة.ولة - بس بدلالة 7 


ل المتالية (ين) معرفة على ل كمايلي : ,نه - بيرلا - ا 


التمرين 22 : 
(,رنة) متتالية حسابية حدها الأول ,/ة وبأ 0 


1. أ- احسب 1 و 7 علما أن : 


ب- استنتج عبارة ,رره بدلالة : ثم عين أصغر عدد هلم 


2. (,رنه) متتالية حسابية حدها الأول ,ره و أساسها ؟ . 

نضع : 17 + ٠.١‏ + ج17 + 171 > ررك ' 

عين ,نه و 0 حتى يكون (7 + 71)311 ح ,,25 من أجل كل «1 من ىر 

التمرين 23 : 
نعتبر المتتالية العددية برع,,(,,/) المعرفة كما يلي : |( © 71 
1. أ- أاحسب إلا و 1/2 

ب- بين أنه من أجل كل عدد طبيعي ٠171‏ 1 < ,رلة 

ج- ادرس رتابة المتتالية برعم,(,ر/ة) ثم استنتج أنها متقاربة 


2. نعتبر المتتالية العددية (,,ة) المعرفة لكل عدد طبيعي , ب؛ 0ن ح ,ربا 


1+ رلة 
برهن أن المتتالية (,,ه) متتالية هندسية يطلب تعيين أساسها و حدها الأول 
ب- احسب ,2ه بدلالة 11 


١ | 811+137+1 20‏ 
ج - أاسسستدج د لوو 1و 2 برلا حم حسب إرلةا 11111 
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4. احسب بدلالة 7 كلا من : 72و + ... + 72 + ونه ت ررى 
والجداء يرتة. ... .170.171.172 2 ب 
التمرين 24 : 
في الستوي الوب إلى ملم معاد و متجائس مثل .بو لواو 4:4 - ب 
"ل. لتكهالمتتالية (ير::) المعرفة على المجموعة الأعداد 


الطبيمطةال (! هن أجل كل عدد طبيعى 12 


و استنتج المجموع ,,'ى حيث : ,يه + ٠.0‏ + بيه + وللة 5 
التمرين 25 : ١‏ 
(ببدة) المتتالية المعرفة بحدها الأول 2 ح و و من أجل كل عد طبيعي :7 : خ 
-أحسطه 1 رلا زول رول 
. (,ما) المتتالية العددية المعرفة من أجل كل عدد طبيعي :: ب  :‏ (2 
أ - برهن بالتراجع أن المتتالية (,,نة) ثابتة 
ب-استنتج عبارة بريه بدلالة 7 
ج- احسب ورلا مو +ب ,11121 


7 2 57 4 1 
2 (,رندا) المتتالية العددية المعرفة من أجل كل عدد طبيعي 71 ب: ل( 5 8 ح بالا 
أحسب المجموع : ريز + ... + ريا + ويا - ى 
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التمرين 26 : 
لتكن (,,ه)متتالية معرفة كما يلي : د م ودسلة و2202 - إلا , 1 ح ملا 
1. لتكن (,نة) المتتالية المعرفة كمايلي : يرلا - 1 +يبلة ح برت 
-برهن أن(,12) متتالية هندسية عين أساسها و حدها الأول 
2 سج به بدلالة 71 
9 كرجا من أجل كل 172 : (1_يرتة + ... + إن + وة) ل ولة > ور 


األتتة 0 بدلالة 11 


2 لتكن المتتالية 0 . ء 
أ- برهن أن (,,//ا) متتالية ؛ 


4. لنفرض المتتالية (,17) المعرفة من أجل كل« 
أ- برهن أن المتتالية (,,1) ثابتة . ٠‏ 
ب- استنتج ,بيه و ,2ه بدلالة 11 
ج- احسب نهاية كل منهما بطريقتين 
التمرين 28 : 
. احسب الحدود : ]1 ثم ج/آ» ره و الأساس 7 للمتتالية . 


. عبر عن ,,,ه بدلالة 7 و ادرس تقارب المتتالية +ررع,ر( يبلة). 


. احسب بدلالة,1 المجموع كحت وبين .+ 2ش - 60 
2 1 
التمرين 29 : 


1. نعتبر الدالة م المعرفة على المجال [1,2] ح 1 بالعبارة : ُلك - ()/ 
أ-بين أن الدالة ثم متزايدة تماما على[ 
ب- بين أنه من أجل كل عدد حقيقي عر من المجال 1 » () 2 ينتمي إلى 1 . 

2. (ررنة) هي المتتالية العددية المعرفة على ١|‏ كما يأتي : 2 ولا و (ررله) / > يجببلا 
أ- برهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي 01 ,رلة ينتمي إلى [ 
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ب- أدرس اتجاه تغير المتتالية (,,/ة) » ثم استنتج أنها متقاربة 
3 أ- برهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي 72 : 


ب- عين النهاية : برلا م +ب ,1121 


التمرين 30 : 


التمرين 30 


أن «لرّ,,(بره) متتالية هندسية يطلب تعيين أساسها وحدها الاول. 


مشموع : ,نه + ٠.١0‏ + إل + مله 2ح ررك و مله + ٠٠١‏ + هلا + كله + هلا - إن1. 


التمرين 31 : 


7 ِ/ 2 
امومى 4 إلى 3 55 ٠‏ 00 6 - 11 
*ررع ,مر( برلة) متتالية عددية حدودها موجبة معرفا 2 : ا 


4" ربلا > 25.6( سررلة) 
تعكين المتكالية عر( رن) المعرفة كما بلى + 


2 © 
1. أثبت أن +برع,,(,رهة) هندسية يطلب تعيين أساسها و حده اهارا " 
2. اكتب ,إنا ثم ,رمه بدلالة :2 . 3/ ادرس تقارب المتتالية (//36 . 
4. احسب الجداء ه بدلالة 7 حيث : ررلا.....ولا.رلة - ى 
5. ما هي طبيعة المتتالية (,,غ) حيث : ,17 2[ - ,رغ 
التمرين 32 : 
لتكن المتتالية (,,:ه) و المتتالية (,,ه) المعرفتين كما يلي : 
2 ح ميهء 1 ح نمه و من أجل كل عدد طبيعي 71 : لصتت كك ورين ؛ ١‏ حَ مط 
نضع من أجل كل عدد طبيعي ‏ 711 : إرنا - ربلة - رثالا و ,817 + ,311 2ح ررغ 
. أثبت أن المتتالية (,,/يا) هندسية يطلب تعيين أساسها و حدها الأول . 
. أحسب ,نيز بدلالة 7 ما هي نهاية (رنا) ؟ 
. أثبت أن المتتالية (,,ع) متتالية ثابتة . ما هي نهاية (,,غ)؟ 
أثبت أن المتتاليتين (,رله) و (,رنة) متجاورتان . 
. استنتج نهاية ,ره و نهاية ,رمه 
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التمرين 33 : 
المتتالية العددية برع ,,(,,نه) معرفة بحدها الأول مه و بعلاقة التراجع الآتية : 


2+ رولا 17 1 
شت ح و21 من أجل كل عدد طبيعي 11 


8+ إرلة 


عين قيميولة التي من أجلها تكون المتتالية (,ر/ة) ثابتة. 


|اتجامت: , المتتالية ()ببله) ثم أ اي جج تقارب المتتالية (بلتاو ١‏ حس”ب نهايتها . 


الي يو كما يلي : 2ل - ررب 


* ' 1-يبيه 


و ث1 > ... 3 171 76 1720 ح بآ[ 


يله 11 
معي أسائن نمذه النتفاقة اليكدسنة يجذها ين أحنت 
- نسمي ,رى المجموع : ,)1 + ٠.0‏ + 1/1 + 100 .أحسب و 00 
2. برعي (برنة) المتتالية العددية المعرفة كما يلي : م يرلة 12 + ,له 2[ 2 . 
عنيق أفحوىى بن متعالبة ساني يطلب تين انها , «ز 4ع .م 
- نسمي ,,1 المجموع : ,رن + ... + ,نه + 120 . عين العدد الطبيعي 71 حتى يكوآن : “23 


2 ٠5 :35 35 التمرين‎ 

(,بيه) المتتالية العددية المعرفة ب : 1- ح ويه و من أجل كل عدد طبيعي 127 + ,3:1 - 5 

)برقة) المتتالية العددية المعرفة من اجل كل عدد طبيعي:7 ب : 2 + ,ريه - 1 ش 5 

في كل حالة من الحالات الثلاث الآتية اقترحت ثلاث إجابات , إجابة واحدة فقط منها صحيحة , حددها لل اله التعليلا . 

1. المتتالية (,رنة) : 5 
00100 

2. نهاية المتتالية (,,1) هي : 


أ- ملك 
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3. نضع من أجل كل عدد طبيعي 71 » 


ادك 
2 


1-7 1-1 
ب- حاروق م2 ك2 رد 
1 1 6 4 11 


#حقيقي مرح ققانا و مقكلفه ه11 


فدذية معرفة ب : 6 ح مره و من أجل كل عدد طبيعي 12 ٠‏ 1 + يرلا:© > )جورلا 
7 0 : 1 
معرافة من أجل كل عدد طبيعي 70 ب :-- ل يرنه - 1 


5 أساسها 0 
1 عبارة برت ثم استنتج بدلالة 1 و يه 2 عبارة رلا 


- احسب بدلالة «7 » المجموعين 0 


التمرين 37 : 


(,بله) متتالية معرفة على [! كما يلي : 1 ح ملة 


2 أ- بين أن المتتالية (,,ته) هندسية يطلب تعيين أساسها 

ب- أكتب ,به بدلالة 7 ثم احسب ,رن م ++ ببتتظاًآ[ 

ج- برهن أنه من أجل كل عدد طبيعي :1 + ( ( 

و بين أن (,بله) متقاربة . 

3. المتتالية (ربا) معرفة على |8 كما يلي : ,ملاح - جيرلة - يإنلا 

أ- بين أن المتتالية (,,,ها) ثابتة يطلب تعيين قيمتها . 

ب- بين مرة ثانية أنه من أجل كل عدد طبيعي :7 : 1+( (2) -2)1 - يبن 
التمرين 38 : 
(,ربه) متتالية معرفة على ١|‏ كما يلي : 1 - مه و من أجل كل عدد طبيعي 7  :‏ 4 + 472 + ,رلا > 1 بررلة31 
1. أحسب إلا رجلا رهلا. 
2. برهن من اجل كل عدد طبيعي 7 : 0 < ,رئهة , ماذا تستنتج. 
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3.نعتبر المتتالية العددية (برت1) المعرفة لكل عدد طبيعي 11 : 1 +21 - ررلة ح برتة 
أ- برهن أن المتتالية (,,نة) متتالية هندسية يطلب تعيين أساسها و حدها الأول 
ب- اكتب بدلالة 72 عبارة الحد العام ,,ه » و استنتج عبارة ,,بدلالة 72 


ج- احسب المجموع : ,به + ... + بيه + ويه ح ,رك بدلالة 11 

20 دية. (,,ه) المعرفة ب1- ح ,برا من أجل كل عدد طبيعي 71 غير معدوم 
5 حيث 3 سا1 + 01) ح نط1 
أحسيينا ]/لا ,رثا ,و/الا و ,نالا وما تخمينك حول طبيعة المتتالية . 


طبيئعة المتتالية(,رنايا). ثم احسب من ثا. 


2 أ- برهن أنه من أجل كل ع 
ب- عين اتجاه تغيير المتتالية () برل 


جّ- احسب نهاية المتتالية ( مله 


التمرين 40 : 


2. اثبت بالتراجع انه من أجل كل عدد طبيعي 7 فإن : 1 < ررلة 
3.نعتبر المتتالية (,ه) المعرفة : (1 - ررلهة) 12 ح ررنة 
أ- أثبت أن (,1) متتالية هندسية يطلب إيجاد أساسها و حدها الأول 
ب- احسب بدلالة 72 كلا من يرت و ربلة 
ج- أوجد أصغر عدد طبيعي 72 بحيث يكون 955 < ,رلة 
التمرين 41 : 
(بية) المتتالية العددية المعرفة بالحد الأول مه و بالعلاقة ّ _- 3 > بيبل حيث ا ع 11 
1. أ- عين مه حتى تكون المتتالية (رر/ة) ثابتة 
ب- عندئذ احسب المجموع بدلالة : بريه + ٠.0‏ + ويه + ينه + وله ح ررى 
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2. فيما يلي نعتبر : 0 ح ملا 
1. احسب ,)1 و 112 ثم برهن أنه من أجل كل عدد طبيعي 71 : 1- < ,رلة 
2. ادرس اتجاه تغيرات المتتالية (,,/ة) 
3 . استنتخ أن 8 المتتالية العددية متقاربة ثم احسب نهاية (,,ه) عندماج: يؤول إلى م0 + 
0 «الثتالية العددية (رت) المعرفة على ١]‏ بالعلاقة 1 + ,,ه - 
4 لماي رنه) هندسية يطلب تعيين مار 6 و حدها 3 1 


+80 :ب 


(110+1 1 
: (2) > يرن »ا... »ا يوقا كا رقا كا ونا > يرق 


التمرين 42 2: 
و 3 - إلا و من أجل كل 
2 جمبلاك 
1_ 
2 > بيرلا 


نعتبر المستقيمين (41) و (02) 


ب - ما هو تخمينك حول 0 و تقارب المتتالية د <١‏ 
4. نضع من أجل كل عدد طبيعي 11 : 6 - ررلة - ,رثا 2 
أ. برهن أن (,,2) متتالية هندسية يطلب تعيين أساسها و حدها الأول . 


ب. عبر عن ,نه ثم ,ريه بدلالة7 ثم استنتج أن المتتالية (,ريه) متقاربة و 
التمرين 43 : 


2 71 4 4 2 0 5 
لتكن المتتالية الع( سبلت المعرفة كما يلي : 7 ل 7 -- 1 رط و 1 ع 10 5< 
1. أ- ارسم في معلم متعامد و متجانس (/,1 ,0) » المستقيم (4) الذي معادلته عر ح تر و المنحني [1 


/ المعرفة على ©] ب :2 + عرد - (20) / 
ب- باستعمال الرسم السابق مثل على حامل محور الفواصل الحدود : ملا؛ يلا“ ولا ولا زف يلآ 


ج- ضع تخمينا حول اتجاه تغير المتتالية (,,ئه) و تقاربها . 
2- برهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي 171: 4 > ,ر 

ب- اتجاه تغير المتتالية (ررله) . 

ج- هل (,ره) متقاربة ؟ برر إجابتك. 
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3. نضع من أجل كل عدد طبيعي 1 : © + ,)1 - ,1 حيث بج عدد حقيقي. 


- عين قيمة م حتي تتكون (,ة) متتالية هندسية يطلب تعيين أساسها و حدها الأول . 


4. نضع 4- ح ين 
أ- أكتب عبارة ,ريه بدلالة 1 ثم استنتج برلا م ++ ببتتكاآ. 


موع بريه + ٠.0‏ + ريه + وله حت برى و بج الجداء : ,, 


ب. ضع تخمينا حول اتجاه تغير آلمتتالية (,,) 
2) برهن بالتراجع من اجل كل عدد طبهظق” 

ب انرس اتجاد تغير المكالية ون )”7 
3) أ. بين من اجل كل عدد طبيعي 11 : 


ب. بين أنه من أجل كل عدد طبيعي 12 : 
التمرين 45 : 





(,رمة)متتالية عددية معرفة بحدها الأول محيث 3- ح مه ومن أل ١‏ 
1.أ. برهن بالتراجع من اجل كل عدد طبيعي 10 : 3 > ببلآ. 

ل سم ونيا متقارية 
2 .نضع من اجل كل عدد طبيعي 11 : 1 ح نآ 

- برهن أن المتتالية (,رنه) حسابية يطلب تعيين اساسها وحدها الأول . 
3. عبربدلالة 7 عن ,رن وببلة واحسب ,ورلا مو + جبرتةأآ 


١ :‏ «لاه 
4. أحسب :2 ج + حتت حت يرك و إبلة كا يرنة +000 + إلة »ا م1 + ملا »ونه حل 


1111-3 11-3 
التمرين 46 : 
نعتبر المتتاليتان ( ,رلا) و (ررتا) المعرفتان كما يلي : 1ح مله و 2 ع- م7 من اجل كل عدد طبيعي 11 


4 ع 1 
متا (نه - 1) + ررلائ0 7 1 بيرلا و برقانه + برلا (© - 1) ح- ريرتة حيث عدد حقيقي 1 > 0 > 2 


1. لتكن المتتالية (,:ا1) المعرفة على/7 ب : ,بلهة - برنة > برنالا. 
أ- احسب مثالا ف الا 
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ب- برهن أن (,:ه1) متتالية هندسية وأساسها (1 -20) 
ج- عبر عن ,نيز بدلالة 7 ثم احسب ,رثالا م +ج م1111 
2.أ- اثبت انه من اجل كل عدد طبيعي 72 : ررلة < ,رنة 
ب-ادرس اتجاه تغير المتتاليتين (ربلة) و (ررلة) . 
#أج- ب نيأزق ألمتتاليتين (,بله) و (بره)متجاورتان . 
ا يجالتراجع أن المتتالية (,,1) ثابتة حيث ,نه + ,بلة > ,,1 


25 5 00 . َ 
0 تخمينا حول اتجاه تغير المتتالية ( ررلة) . 


نت ارين تسا كين لمتكا 
ج- هل المتتالية ( ,بره ) متقاربة؟. 35 
3.نعتبر المتتالية العددية (,,نة) المعرفة ©! 
أ- برهن أن المتتالية (,,ه) متتالية هندسية يطلجيتعيين أساد 
ب- اكتب بدلالة 7 عبارة الحد العام ,1 » و استنتج 5< ١‏ 
ج- احسب المجموع : ,نه + ..٠‏ + ريه + وله 2 ررى بدالة 
4. نعتبر المتتالية برع,,(,) المعرفة : (,17) 12 > ,,غ. 2 
أ- برهن أن المتتالية (,,6) متتالية حسابية يطلب تعيين أساسها و حدها ”ألا 
ب- احسب بدلالة 1 المجموع حيث ٠:‏ اخ + ... + يع + وغ ح رررا. 
ج- استنتج بدلالة ‏ الجداء حيث : ,مه ك... »ا رما كا ونه - ,. ثم احسب ,20 ميال ير 
التمرين 48 : 
(ريه) متتالية معرفة على لاا بل-: © ح ولة و إرلة/ء - 1جيبلة 
1) اثبت بالتراجع انه من أجل كل عدد طبيعي 7 فإن : 1 < ررلة 
2) ادرس اتجاه تغير المتتالية (,رلة ) ثم استنتج أنها متقاربة. 
3 (برته) متتالية معرفة على ا ب : (ررله)12 ح يرنة 
أ- بين أن المتتالية ( ,,ه) هندسية » عين أساسها و حدها الأول . 


ب- اكتب بدلالة 72 عبارة ,ره ثم استنتج عبارة ,بره بدلالة 7 ثم احسب نهاية المتتالية (يرله) . 
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4) نضع إرى و ,1 حيث : إرته + ... لل رتنه + 120 7ت ير و ربلا 6 ... »3 زلة كا ملا ح 1 
أ- احسب برك و ,7 بدلالة 11. 


7 
ب- عين العدد الطبيعي :7 حتى يكون 4 ح 1 
التمرين 49 : 


المشتوي المتسوت إلى معلم متدامد ويفتجاس 77 07): 
5 ال المعرفة على المجال [3 :0] - 1 كمايلي : حك - () / 
أ) المنجتى الممثل لها تر :(4) المستقيم ذو المعادلة بد - بر 
مت ايدة تماما على المجال [0:3] - 1آ 


فيقي من المجال 1 , (2<) “رينتمي الى 1[ 


1 . أ- أنقل الشكل المقابل ثم مل 
ب- ضع تخمينا حول اتجاه تغير المتنالقق ( 

2 أ فوهق بالق لجع أنفامن كل كل 08 . 
ب- ادرس اتجاه تغير المتتالية (,,/ه ). ثم استئة 


ب. اكتب ,ره بدلالة 7 ثم استنتج ,ريه بدلالة 7 ثم احسب ررلة # بدنلا 
ج.احسب المجوعين : ,72 + ... 2ن + 2ن + 2ن - م و كد 
اج 
التمرين 50 : 
برع ب( برلة) متتالية هندسية متناقصة حدها الأول مه و أساسها و . 


1ق و شر امف الح الأول رين غلما أن : سيد 
1 ح ولا »ا 1 >3 ملا 


2 اكتب ,بره بدلالة :7 . 
3 . لتكن (,رتا) المتتالية العددية المعرفة من اجل كل عدد طبيعي 11 ب : ررية ح بتاع 
أ- برهن أن المتتالية (,,نه) حسابية يطلب تعيين أساسها و حدها الأول . 
ب - نضع من اجل كل عدد طبيعي 171: 7_رن1 + ... + إن + نم1 حت ررى 
بين ان  :‏ 122( --12)3 ح ,2.5 


ج- أوجد أصغرعدد طبيعي 7 بحيث يكون : 0 > 2 9[2 + يرى 
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التمرين 51: 846020165 
1) م الدالة العددية المعرفة على المجال ]0+ :0] ب: 1/22+8 - (20) /ر 
(©) المنحني الممثل للدالة م في المستوي المنسوب الى المعلم المتعامد و المتجانس (1:7 :0) 
1. أ. أحسب (3) ] ممجميرة171]. 
0 أ« اتجاه تغير الدالة م ثم شكل جدول تغيراتها. 
لاني نقطة تقاطع المنحنى (©) مع المستقيم (4) الذي بر ح بر معادلة له . 


: 0 ح ويه من أجل كل عدد طبيعي: .(,رلة) تر - )جورلا 


ج. بين من اجل كل عدد طبيعي  :71‏ /( 
ثم استنتج أنه من أجل كل عدد طبيعي :1 : 


د. استنتج يرلا مو +ب ب,11111. 
التمرين 52: 28/80020165 
1) / الدالة العددية المعرفة على المجال ]00+ :0] ب: 
1.أ. أحسب (0) رم +دميرا171]. 
ب. ادرس اتجاه تغير الدالة م ثم شكل جدول تغيراتها. 
2. بين انه من أجل كل عدد حقيقي, من المجال ]+ :0] : 0 < (2) /. 
1 )(برنة) المتتالية العددية المعرفة على ١|‏ بحدها الأول 1 ح ملا م أجل كيل هرد 
1. أ. برهن بالتراجع من اجل كل عدد طبيعي 71:- 3 > ,بلة >> 1. 
ب. ادرس اتجاه تغير المتتالية ( ,1 ). ثم استنتج أنها متقاربة. 
2. (,ا) المتتالية العددية المعرفة على ١|‏ كما يلي :2 - 1 - 


أ. برهن أن (,,1) متتالية هندسية أساسها > يطلب 5095 حدها الأول ن12. 
ب. اكتب بدلالة 72 عبارة ,ره ثم استنتج عبارة ,به بدلالة7 . 


ج. احسب نهاية المتتالية (يرلة ). 
3. أكتب بدلالة 72 المجموع ,رى حيث : 
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التمرين 53: 28/8020165 


نعتبرالدالة العدديةم المعرفة على المجال [4 :0] ح 1 كما يلي : 1 - مر 


9+3 


1.أ . بين أن الدالة ثم متزايدة تماما على المجال 1 . 
ب, بين اندومن أجل كل عدد حقيقي, من المجال 1 , () “ينتمي إلى 1[ 
3 لكك اتعلية الندية (يرنة) المعرقة على 04 بحدها الأول :4 - وله ولإيلة) ل ت ووبرزة م نيل كل عذد 


5 4 > بره > 0. 
تغ لمت تتالية زا ). ثم استنتج أنها متقاربة. 
ل 7 05 : 0 عد جبلا. 
على ١[‏ كما يلي ودوك 
: ب تعيد يج 4و 8 55 


2 ح ربلة وذلك» ٠‏ 


52 
ج. استنتج لسك 
2 5-0 360113 


التمرين 54: 5 88002016 


نحن أن المشكائية ب ررن] مقصنيدة ل 1 
2 أ. عبر بدلالة 7 عن عبارة الحد العام و1 


ب. استنتج عبارة الحد العام ,,/ه بدلالة 7. 

ج. احسب ررلا مو +ي ير11111. 

3.أ. احسب بدلالة 7 المجموع : ,يه + ... + ونه + رتنه + وه > يرى. 
ب. تحقق أن ٠:‏ م وذلك من أجل كل عدد طبيعي 12. 


1 
110+2 111+2 


ج. ضاق 
التمرين 55: 848020175 
(,,لة) و(,رنة) متتاليتان معرفتان على مجموعة الأعداد الطبيعية |8 كما يلي : 


1 10 2+ رةه 
< ح ونه ن اجل كل عدد طبيعي10 : 3 ح وريه و خللل ح رن 
( 20 ومنل طبيعي > 4جورلة 1 3 وإ 1077 


1.أ. برهن بالتراجع من اجل كل عدد طبيعي 11: 1 > ,بلة > 0. 
يد نين أن المتقالية ورين متؤايدة قنانا هاسنت أنها متقارية. 
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2. أ. بين أن المتتالية (,رنه) هندسية أساسهاةٌ ثم عبر عن حدها العام,به بدلالة : . 
ب. اثبت أن: من اجل كل عدد طبيعي:1 ح ببيه ثم استنتج النهاية برلا + ب,122!. 
التمرين 56: 8486020175 
توو المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس ( 77 ,0). 


األة المعوفة على المجال [4,1-] كمايلي : كلل - (مر) | 


+11 


ّ 50 مسد جام ١‏ م 
11)(,ر/ا) متتالية معرفة بحدثقا الأوكي0 - ,1 من أجل كل دد طبيعي:7 
٠‏ (ملة) ] ح روبيرلا : 0000" 5 
. أنقل الشكل المقابل ثم مثل 4 
ملا' يلا“ ولا ولا و9 هلا (لا يطلب 
اتجاه تغير المتتالية (,رمهة) و تقاربها . 5 
2. برهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي 77 
ثم بين أن المتتالية مس متناقصة ثماما. 


اثبت أن المتتالية (,,نة) حسابية أساسها ّ ثم احسب | 8 كنا ٠‏ 
6 172016 + 00 ل إلة 6< رمه ل 0 


التمرين 51 لك 6 20010117 


1 -م 
3 
1 + بلاج > وجيبلا 


1.احسب الحدين : إلة و 121 
2أ. أكتب 1 ريرلة - يبه بدلالة يبلا - يرلا 
ب. باستعمال البرهان بالتراجع برهن أن المتتالية (,,/ه) متزايدة تماما والمتتالية(,رنة) متناقصة تماما 
3. نعتبر المتتالية (,:دا) المعرفة على [! كما يلي: يرنه - ببلة - يبنلا 
برهن أن المتتالية(,,ر) هندسية يطلب تعيين اساسها و وحدها الأول ونلا ثم عبر عن ,بنرا بدلالة:1 
4.بين أن المتتاليتين (,رله) و(,ه) متجاورتان . 


بالتوفيق في شهادة البكالوريا 








التمرين 58: 58/80201752 
نعتبر الدالةتم المعرفة على ] م»+ ,0] كمايلي : كشك ح (مر) تر و(م0) تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى 
المعلم المتعامد والمتجانس ( 7+7 ,0). والمستقيم (4) ذا المعادلة ماح بر 


0 عدد حقيقي موجب ,بس المتتالية العددية المعرفة على ل" 


(ررله) / > 1 يرلا 
قتّى تكون(,,) متتالية ثابتة . 


3 تعتيرالمغالية ( رن العددية ) 2 


أ. برهن أن المتتالية (,رنه) هندسية الناسع 


3. احسب بدلالة 7 المجموع ,ركحيث:. 2016 ,17ت 

١9 1‏ © ؛ 1 
بي ا 1" «١‏ 0 + 
4 1 0 1+ جورلا 1+ يرا 


ثم استنتج بدلالة 7 المجمو ع 5 - ,"و 


التمرين 59: 5 82/802018 
(,,)متتالية عددية معرفة بحدها الأول م/احيث 1 ح مره ومن أجل كليظدّد 
1.أ. برهن بالتراجع من اجل كل عدد طبيعي  :7‏ 2- < ,رلا. 

ب. بين أن المتتالية (,رلة) مناقصة تماما على 1 واستنتج أنها متقاربة. 


2 .نضع من اجل كل عدد طبيعي 11 ح نآ 


“> عو 
عرض أن المتلية ربره] تصمانية إناديهيا. . يعاب تعيون مدا الأول 
3. عبربدلالة 7 عن ,رن وببلة واحسب ,رلة 1 
4. بين من اجل كل عدد طبيعي 21 : (212 - 1) 2 ح يرنه كا يرية ٠٠١+‏ + ينه كا يلة + ونا كا ولا 


88002018 ١ :60 التمرين‎ 


2113 
211+1 


(,رمة)متتالية عددية معرفة كما يلي : 0 ح مه ومن أجل كل عدد طبيعي7 : ١‏ ) اع يرنه > يجييلة 
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2. بين انه اجل كل عدد طبيعي ,, : 1 < 3ل ثم استنتج اتجاه تغير المتتالية (ربلة). 


211+1 
3. (,رمه) متتالية عددية معرفة من اجل كل عدد طبيعي 7 ب : 1 + 27 ح ,رنة 


أ. برهن بالتراجع انه اجل كل عدد طبيعي 71 : 11 ح- ع0 
تناج عبارة الحد العام للمتتالية به بدلالة 4 ثم أاحسب لا 11111 


11 
6 ماع رك و 112018مل , ل440دلام لو 143لان جح ررل1 


4. بين انه : من اجل كل عدد طبيعي 172 , 


التمرين 62: 28/020195 
/ الدالة العددية المعرفة على المجال ]7 :4] ب : 
1.أ . بين أن الدالة م متزايدة تماما على المجال]7 :4]. 
ب. استنتج انه : من أجل كل عدد حقيقي + من المجال  ]4:7]‏ فان ]4:7] ع فإ 


يرو ةو راك 3 
4/22 عر ا 


افق انه من آجل كل عند حقلق «يزمن القجال ]4:7] .ف :2-0 7 إلىء 
713ل المتتالية العددية المعرفة ب: 4 ح ويه ومن أجل كل غدد طبيعي 22 1سبسلة - (يبلة) كر 
أ. برهن بالتراجع انه من اجل كل عدد طبيعي 17  :‏ 7 > ,بلة >> 4. 


براقع اداه شين التكالية رين ) قريين انبا ستقارربة 
4أ. بين من اجل كل عدد طبيعي 7 : (يبلة - 7) 7 > 1بيبلة - 7. 


1 
ب. استنتج انه من اجل كل عدد طبيعي 7 : (2) 3 > ,ريه - 7 > 0 ثم احسب نهاية المتتالية (,,ا). 


2.برهن انه من أجل كل عدد حقيقي :من المجال ]7 :4] فان 
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+ع بلاطن ا 1 : 7 ما ١‏ 5 3 
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2# ها] ل) اننا الها | للها له الا 331 901 للق قا 09 لع عاد هذ ع 
18 اللي 0 لللسلميب 00 لما 
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3 ا 
ل لد لباب 
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1 / 1 0 11 
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| بك يم 0 1 1 
”3 نع 6 1 انا امت 1 
1 إن 1 1 101 11 
الا ْ | لك 0 جل " |جم 5 اثنا 
الا 10 ان 1 3 :1 اك 5 
ا" | 8 1 0 0 
!1 للا ال للها 3 
٠ !‏ اا الا ااال | | اآنك 01 ا 0-5 

+ "> لالظ 21 ا 100 151 30 حر 1 208 لل نش لك 011 | لكا 
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